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1 Punto fisso

Data una sequenza ordinata di n interi distinti, sia positivi che negativi, a1 < a2 < . . . < an,
un punto fisso è un indice i tale che ai = i. Progettare un algoritmo che risolve il problema
della ricerca di un punto fisso in tempo O(log n).

È sufficiente simulare la ricerca binaria, distinguendo i seguenti tre casi:

• Se an/2 = n/2 restituisci true

• Se an/2 < n/2 prosegui a destra, ovvero sugli elementi an/2+1 . . . an. Poiché gli ele-
menti sono tutti distinti, an/2−1 ≤ an/2 − 1 < n/2− 1. Proseguendo in questo modo,
si può dimostrare facilmente che ai < i per ogni i < n/2.

• Se an/2 > n/2 prosegui a sinistra, ovvero sugli elementi a1 . . . an/2−1. Poiché gli
elementi sono tutti distinti, an/2+1 ≥ an/2 + 1 > n/2 + 1. Proseguendo in questo
modo, si può dimostrare facilmente che ai > i per ogni i > n/2.
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