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. Si studi la struttura dei sottogruppi del gruppo (Z, +).
. Determinare i sottogruppi del gruppo additivo (Zi2, +).

. Determinare i sottogruppi del gruppo dei movimenti rigidi di un ret-
tangolo (detto anche gruppo di Klein).

. Determinare i sottogruppi del gruppo simmetrico S3 delle permutazio-
ni su tre elementi.

. Sia G linsieme delle matrici reali 2 x 2 ( Ccl Z

Dimostrare che G & un gruppo rispetto al prodotto matriciale (righe
per colonne):

a b ' ad b\ [ ad +bd abl+0bd
c d d d )]\ cd+dd v +dd

Esibire un sottogruppo finito di G, di ordine 4.

), dove ad — bc # 0.

. Sia G linsieme delle matrici reali 2 x 2 < g Z >, dove ad # O.

Dimostrare che G & un sottogruppo del precedente.

. Considerato in gruppo D4 dei movimenti rigidi del quadrato, si trovino
tutti i sottogruppi di tale gruppo e, fra di essi, si definisca la relazione
d’ordine indotta dall’inclusione.

. Se H e K sono sottogruppi di G, dimostrare che H N K & un sotto-
gruppo di G. (La dimostrazione si applica ugualmente al caso dell’in-
tersezione di un numero qualunque, finito o infinito, di sottogruppi.)



